الجمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2013 
الشعبة: علوم تجريبية 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 03 سا و30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الا 


التمرين الأول: (04.5 نقاط) 
نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (۸,ز ,0:1 ) النقط: 
(1:1:3-)4 » (1-:8)1:0 » (1:1-:6)2», (1-:72)2:0/ و المستوي (2) ذا المعادلة: 0 2+1 +ر2. 


کڪ ير 
ليكن (4) المستقيم الذي تمثيل وسيطي له: 8 +2= ر حيث / وسيط حقيقي. 
1-6= 2 


1) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم 8٤(‏ )» ثم تحقق أن المستقيم 8٤(‏ ) محتوى في المستوي (2). 
2) بين أن المستقيمين (4) و (8€) ليسا من نفس المستوي. 
3 أ) احسب المسافة بين النقطة 4 و المستوي (2). 
ب) بيّن أن 71 نقطة من (2 )» و أن المثلث(2801 قائم. 
4) بين أن 48٤2‏ رباعي وجوه ثمّ احسب حجمه. 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 

م 
1 ) المنتالية (,1) معرّفة على N‏ و 
1) بيّن أن (,,1) متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها و حدّها الأول. 


2) احسب ر۷ صا . 
0چ 


1 ) المتتالية (,4) معرّفة ب: 1= ا » و من أجل كل عدد طبيعي 2 » 6 + u, = «| 5 U,‏ 
1) برهن بالتراجع أته» من أجل كل عدد طبيعي «n‏ 6كنن > 1. 

2( ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (ونا ). 

3( أ) برهن أته» من أجل كل عدد طبيعي 17 » (رك -6) > يبرن -6. 


ب) بين آته» من أجل كل عدد طبيحي 7 » و۷ > ب -6 > 0. استنتج ين حصنا . 


مجر 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) حل في © مجموعة الأعداد المركبةء المعادلة (1) ذات المجهول 7 التالية: 
z” -(4cos@)z HA =O cus et (1)‏ حيث © وسيط حقيقي. 

2013 
2) من أجل م نرمز إلى حلي المعادلة (1) کے و وقع ين أنه 1= 6 

2 

3) نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ 0:/,7 ) النقط 4 » 8 و © التي 
لاحقاتها: 3ہ1+1= رج ؛ 3/ه1-1- بورع و 4+1/3 - مج على الترتيب. 


ب) اكتب على الشكل الجبري العدد المركب ك ثم استنتج أنّ 0 هي صورة 8 بالتشابه المباشر 5 الذي 
رك ١ Zp‏ 


مركزه 4 ويطلب تعيين نسبته و زاويته. 
ج) عيّن لاحقة النقطة 6 مرجح الجملة [(1(.)©:2-:41:1(.).8)]» ثم أنشئ © . 
د) احسب ر2 لاحقة النقطة(/ » بحيث يكون الرباعي 4826 متوازي أضلاع. 


Xx 10‏ 
التمرين الرايع: ( 06.5 نقاط) 07 | 0.20 
1 006 | 021 
1) / الدالة المعرفة على ]5:1[ ب !7+8 د زمر ۲ 0005 | 022 
5 26- | 0,23 
و (©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ز 0:1). 48- | 024 
1 


) احسب (×) ۶ im‏ و f(x)‏ ا » ثم استنتج المستقيمين المقاربين للمنحنى (6). |9970 | 0.25 
تسيب 0 )1 1 ن الدالة ۶ متناقصة تماما على المجال »[-٥٥1]‏ ثمّ شكّل جدول تغيراتها. 
3 بين أن المعادلة 0 5 6)/ تقبل في ]5:1[ حلا وحيدا ‏ . باستعمال جدول القيم أعلاه جد حصرا للعدد /0. 
ل المقاربين و المنحنى (© )» ثم ارسم المنحنى ( €٥‏ ( 
5) عيّن بيانيا مجموعة قيم الأعداد الحقيقة 7 التي من أجلها يكون للمعادلة = |( )/ | حلان مختلفان في الإشارة. 
1 ) ع الدالة المعرفة على ]5:1[ بذ (2-1)/ =(x×)ع.‏ (عبارة (×)ع غير مطلوبة) 
1) ادرس تغيرات الدالة ع على ]5:1[ » ثم شكّل جدول تغيراتها. 

3 1 1 و 
2 ) تحقق من أن: 0 | 2 “)نف بين أن (ه] 2 - ليك | 


ب) استنتج معادلة(7) المماس لمنحنى الدالةع في النقطة ذات الفاصلة تا 


2 1+ 2 506 
ج) تحقّق من أن: 3 كير درل معادلة للمستقيم (7). 


(1-) *(1-ه) 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: ( 04.5 نقاط) 
نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة (7/) ذات المجهول2 الآتية: (77 ) ...... 13-0+ج4 + z2‏ 
1) تحقق أن العدد المركب 2-31- حل للمعادلة (£ )» ثم جد الحل الآخر. 
2 4 و 8 نقطتان من المستوي المركب لاحقتاهما 2-31-= ر2 و 1= و2 على الترتيب. 5 التشابه المباشر 
الذي مركزه. إقر» تسيقة و اويته والذي يحول كل نقطة (14)2 من المستوي إلى النقطة )z(‏ ۸1 . 
1 , 


7 
اع أن وو و 
) بین أن: 1 2 2 2 


ب) احسب ى2 لاحقة النقطة © » علما أن'0) هي صورة 8 بالتشابه 5 . 
3) لتكن النقطة 2 »2 حيث: 48-0 +2۸450. 
أ) بيّن أن 7 هي مرجح النقطتين 4 و 8 المرفقتين بمعاملين حقيقيين يطلب تعيينهما. 
ب) احسب ر2 لاحقة النقطة (1 . 


ج) بين أن: 1 - 2 » ثم استنتج طبيعة المثلث ۸٥2‏ . 
2C EA‏ 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
في الشكل المقابل» (م©) هو التمثيل البياني للدّالة ۶ المعرفة على 7 


المجال [0:1] بالعلاقة - ) 2 


و(0) المستقيم ذو المعادلة ×= ر. 
4,()1) المتتالية العددية المعرفة على N‏ بحدّها الأوّل» رن 
و من أجل كل عدد طبيعي 2» (ما)/ = ر 

أ) أعد رسم هذا الشكل في ورقة الإجابةء ثم مثل الحدود ,ناء ن »ب 
يا و ا على محور الفواصل دون حسابهاء مبرزا خطوط التمثيل. ‏ ب 
ب) ضع تخمينا حول اقجاة تير المتتالية (u,)‏ و ثقاربها. 0 0 3 07 0 : 03 07 0 0 0 از 
2) أ) أثبت أنّ الدالة ۶ متزايدة تماما على المجال [0:1]. 

ب) برهن بالتراجع أته» من أجل كل عدد طبيعي cn‏ 1< رن > 0. 

ج) ادرس اتجاه تغير المتتالية (, ). 


6 () المتتائية العددية المعزفة على 14 کیا يلي» لقب 8 
ا 


n 


أ) برهن أنَ (,7) متتالية هندسية أساسها > يطلب حساب حدها الأول ر۷ . 


ب) احسب نهاية (,م2)٠‏ 


صفحة 3 من 4 


التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 
نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ۸, ,0:1 ) النقط ( 1-:2:1 )۸ء 
(1:3-:8)1» :هق o‏ و | 3:0-:7 )2 ولتعن 7 منتصف القطعة [48 ]. 
1)) احسب إحداثيات النقطة 7 . 
ب) بيّن أنَ: 5-0 +2 8-بر4 +2 معادلة ديكارتية ل(2)؛ المستوي المحوري ذ [48]. 
2) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة © و( 4-:1:2) 1 شعاع توجيه له. 
3 أ) جد إحداثيات £ نقطة تقاطع المستوي (2) و المستقيم (۸). 
ب) بيّن أنَ (4) و (428 ) من نفس المستوى» ثمّ استنتج أن المثلث [٤٤‏ قائم. 
4) أ) بين أنَ المستقيم ((/1) عمودي على كل من المستقيم ( 4/7 ) و المستقيم (1/7). 
ب) أحسب حجم رباعي الوجوه 1٤€‏ . 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) م الدالة المعرّفة على المجال ٠]‏ +;1-[ ب: (1+د)مآ2 -4 +2 2 + ثر = )ع 
1) ادرس تغيّرات الدالة بم » ثمَّ شكّل جدول تغيّراتها. 
2) استنتج أنه» من أجل كل × من المجال »[-1;:+٠]‏ 0< )ع. 


1]) ۶ الدالة المعرّفة على المجال ] مه +:1-[ ب: مسد 
XxX‏ 


و (,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ,0:1 ).( وحدة الطول درن 2) 
1) أ) احسب )7 إا . فسّر النتيجة بيانيا. 


f (x) =x 


ب) احسب (×) ۴ lim‏ . 
في کن کک ع عن عا ۸ بک "لا کی د ا 2 : 
(1+ع) 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ۶ على المجال ٥٠١]‏ +;1-[› ثمّ شكّل جدول تغيّراتها. 
ج) بيّن أنّ المعادلة 0 - (8)/ تقبل حلا وحيدا » في المجال ]-©6+:1-[» ثم تحقق أن 0,5 > > 0. 
3 أ) بيّن أن المستقيم (4) ذا المعادلة حمر مقارب مائل للمنحنى (,0) عند 0م+. 
ب) ادرس وضعية المنحنى (م© ) بالنسبة إلى (4). 


4) نقبل أن المستقيم (7) ذا المعادلة : += مماس للمنحنى ([,0 ) في نقطة فاصلتها ,× . 
€ 


. × أحسب‎ (i 
.)٥,( ب) ارسم المستقيمين المقاربين والمماس (7) ثم المنحنى‎ 
ج) عيّن بيانيا قيم الوسيط الحقيقي 7 بحيث نقبل المعادلة 7م +× = (8)/ حلين متمايزين.‎ 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبة:علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورة: 2013. 


عناصر الإجابة 


ْ الموضوع الأول 

التمرين الأول ( 04,5 نقط ) 

1) التمثيل الوسيطي للمستقم (80) : ++1- + 4= بر؛ 2 +1-- 7(2ع ) 
(80)متوى في (ط) : 1=0+(1+21)+(2)1 


3 أ) المسافة بين 4 و (5) کگ :4 

ب) 2 نقطة من (5) 1+1-0-(2)0 

6022-1 BD? =1 «< 8C2? =6 مثلث قئمى‎ BD 
)۲(=)48€ ( رباعي الوجوە( )> 4 لأن 0 ± (( 2), 4)4 علما أن‎ 48٣2 )4 


7 =4 xd (4:;)2))=1u» 48٤2 حجم رباعي الوجوه‎ - 


العلامة 


02,25 


التمرين الثاني ( 04 نقط ) 


0= 5 متتالية هندسية أساسها = ۾ و حدها الأول‎ (,) (1 (I 


(6-u, )l+u,) 


Egg Oa ty, = u, +6 
Su, +6 +u 
7 7 


1 1 5 1 

6 6 oN gal 9 

ااا ا او ا ا ا E‏ 
ب) من أجل كل ۸ من ۸ء ,,«> ,- 6 >0 (يمكن استعمال البرهان بالتراجع) 


.) lim u, =6 و‎ lim yv, =0) lim u, =6 
معلج رو‎ 1+0 1+ 


2) (,) متزايدة تماما 


صفحة 1 من 6 


01 0,75 


0,5 
0,5 


03 


الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبة:علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورة: 2013. 


) التمرين الثالث ( 05 نقط‎ 
OS j Secale eRe A =4 sin a (1 
01 GG | esse "ع2‎ = 2(cos@ -isin@) و‎ = 2(cos@ +isin@) 


) تحديد 3ہ 1+1= 2 ؛ 13 -1= رع (أو العكس) س 025 


2013 
و لكك و وت 6 0 05د 0125 


22 22 
3 أ) إنشاء النقط 4 ٠‏ 8 و © (رررم 0> 4 وفاصلتها 1 و 8 نظيرة 4 بالنسبة (+ب) أ 0,75 
و © لها نفس ترتيب 4 . 


SÎ ل او‎ 
02,75 Ey 8 


( 2 - وء) نکد ر - مه © صورة8 بلتشبه الذي نسيته د وزاويته 2 


x OAD | assess © ج) 4+270/3- بج إنشاء‎ 
05 


) التمرين الرابع: ( 06,5 نقط‎ 
1210101111010 lim /()=— + lim f ()=2 (1C 


2= ر » 1= »× معادلتا مستقيمين مقاربين SoHE Ren nire‏ 


01 0,5 


لك 
2 من أجل [1:مه-[ عند < e-1)‏ +1) 


مو 
ا مر . 


01 


3 للمعادلة 0 -(«)/ حل وحيد م من ]0:1[ (مبرهنة القيم المتوسطة) 


ا اا hhh‏ 
إنشاء المنحنى (01) الممثل للدالة | / | 


5 للسهلة =|( |٠‏ حن منتفين في الإشارة من أجل ]3. ” 00 
e‏ 


1 1) (1- *2)' ۶=( )و إذا کان 1> × فلن 1- 2ء وعليه 1(>0- ×2) /ر ٠‏ 


0,25 


01.5 0,25 


الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبة:علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورة: 2013. 


0,5 
0,25 
2x 0,25 1 1‏ 
2( ( مدص ۶=( )ء 1 )مه نخدم 
ren‏ ث u) TT‏ 
ب) (7) معادلة له: كه )رمه ا اراي ال 
a ۴ a +1‏ 0015 
ب : رھ السك ےا 02050305 
ابا ا و( حك (e‏ 


صفحة 3 من 6 


ك د ة امتحا: يادورة: 2013. 
الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبه :علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورد 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: ( 04,5 نقط ) 


7 مجم 


ھجم 


صفحة 4 من 6 


الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبة:علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورة: 2013. 


التمرين الثالث ( 04,5 نقط ) 

3 5 

012111111 1 E SE 7, 0:1 0(1 
Ê 1) € 


2) (۸) تمثيل وسيطي له (®> )) 26-2 = ر4 (يقبل أي تمثيل وسيطي آخر) E‏ 
4+1 دع 


اقل (ع)د (ه) + = وج)2 . 


ب) (48) و » مرتبطان خطيا ... 
أي المثلث 7770 قائم في 77 ( يقبل أي تبرير ) (2 1872-10 + 702]) 


4( ) (8ل) 1 (00) و (D)L(IE)‏ 1 


ب) حجم رباعي الوجوه 51٤€‏ ب 4 


0,25 
0,25 
0,5 


0,5 


0,5 
5 


2x0,5 


0,5 


2x0,5 


01 


0,5 


01 


01 


01 


التمرين الرايع ( 07 تقط] 
x +2x+4-21n(x +1) (I‏ - ممع 
ee AEE ERDE lim g(x)= +o (1‏ 


+= )ع صتا . 


ESEREN 5 سك‎ 8 “x 1 1;+ | من أجل‎ 
x+1 

إشارة (»)' ع حسب قيم × إذا كان 0 > ×>1- فإن 0>( ء)'ع 

و إذا كان 0 < × فلن 0<(»)'ع 


جدول التغيّرات 


1- = × معادلة مستقيم مقارب N r O‏ 
با کت In(x+1)‏ 


x+1 x +1 


صفحة 5 من 6 


0,25 


0,5 5 


05 
0,25 


0,25 
0,25 


0,25 
0,25 


0,25 


0,75 


01,25 


0,75 


الإجابة النموذجية لموضوع مادة: الرياضيات شعبة:علوم تجريبية امتحان بكالوريا دورة: 2013. 


)1+( 
ب) ر دالة متزايدة تماما على أ +:1 -[ E eee‏ 

5095 ' 015 
جدول تغيّرات ر الل ا | (O5‏ 
ج) للمعادلة 0 -(#)/م حلا وحيدا في ] مه+;1-[ (مبرهنة القيم المتوسطة) 0,25 


06 عد دبر: (ى) مستقیم مقارب مائل ل (C,)‏ بجوار معد 0=[ lim ]/ )-x‏ 0,25 
مج تند 
-1+2In(x+1)‏ : 0,25 
=×-()ک... 01 
1+ 0+ هل+1- 5 x‏ 


استتاووضية (,) بشبةد (ن) | + 0 - ]ا ]7 | 05 


ب) 


NEGERE 0<m E ج(‎ 
ل‎ 


صفحة 6 من 6 


